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Problem 1. Né dérrasén e zezé jané shkruar 2026 numra té ploté mé té médhenj se 1, jo detyrimisht
té ndryshém. Né njé lévizje, Gjergji zgjedh dy numra té ploté m > 1 dhe n > 1 nga vende té ndryshme
né dérrasén e zezé dhe i zévendéson ata me

shvp(m,n)

dh .

Ai vazhdon té kryejé 1évizje pér sa kohé qé éshté e mundur.

(a) Provoni gé, pavarésisht zgjedhjeve té Gjergjit, mbas njé numri té fundém lévizjesh, do té mbetet
ekzaktésisht njé numér M né dérrasén e zezé mé i madh se 1.

(b) Provoni gé vlera e numrit M nuk varet nga zgjedhjet e Gjergjit.

(Shénim: Me pmp(z, y) shénojmé pjesétuesin mé té madh té pérbashkét té = dhe y, dhe me shvp(z, y)
shénojmé shuméfishin mé té vogél té pérbashkét té = dhe y.)

Problem 2. Jepet trekéndéshi ABC. Pikat M dhe N jané meset e brinjéve AB dhe AC' pérkaté-
sisht. Le té jené pikat K dhe L né brendési té trekéndéshave BMC' and BNC pérkatésisht, té
tilla q¢ K ndodhet né brendési té trekéndéshit ABL dhe L ndodhet né brendési trekéndéshit AKC.
Supozojmé qé

/KBA=Z/ZACL, /ZLBK = ZLNC, dhe LLCK = ZBMK.

Le té jeté O gendra e rrethit té jashtéshkruar trekéndéshit AK L. Provoni ¢ OM = ON.

Problem 3. Le té jeté n njé numér i ploté pozitiv. Anri dhe Redi kané njé shkop me gjatési 1
dhe duan ta ndajné midis tyre. Anri shénon té shumtén n pika te shkopi dhe mé pas Redi shénon té
shumtén n pika te shkopi. Té gjitha pikat e shénuara jané té ndryshme. Mé pas, shkopi ndahet te
pikat e shénuara, duke krijuar késhtu disa copa. Pastaj, ata zgjedhin me radhé, njé heré njéri, njé
heré tjetri, copat e pazgjedhura. Anri nis i pari. Qéllimi i té dy lojtaréve éshté qé té maksimizojné
gjatésiné totale té copave té tyre. Pér ¢do n, gjeni vlerén mé té madhe c té tillé qé Anri mund té

garantojé qé gjatésia totale e copave te shkopit té jeté té paktén c, pavarésisht se si luan Redi.

Language: Albanian Koha: 4 oré e 30 minuta.
Secili problem vilen 7 piké.
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Problem 4. Arlindi dhe Beniada po luajné njé lojé. Le té jeté 6 njé kénd ku 0° < # < 180° dhe 0
dihet nga té dy lojtarét. Si fillim, Arlindi pret njé trekéndésh prej letre 7 né pérmasat qé ai déshiron.
Mé pas, ata ndjekin hapat e méposhtém né ményré té pérséritur:

o Nése T ka té paktén njé kénd 6, atéheré loja mbaron dhe Beniada fiton.

o Pérndryshe, Beniada zgjedh njé piké P né perimetrin e 7 té ndryshme nga tre kulmet e
trekéndéshit. Pastaj ajo pret trekéndéshin 7 nga pika P deri te kulmi i trekéndéshit pérballé
késaj pike, duke e ndaré né dy trekéndésha.

o Arlindi heq njé nga dy trekéndéshat. Trekéndéshi i mbetur béhet 7T i ri.

Pér cilat vlera reale té 6, Beniada mund té fitojé né njé numér té fundém hapash, pavarésisht se si
luan Arlindi?

Problem 5. Le té jeté R. o bashkésia e numrave realé pozitivé. Gjeni té gjitha funksionet f: Ry —
R+ té tilla qé
W2 Sty
2 - 2
pér cdo z,y € Ry.

Problem 6. Jepet vargu i pafundém aq, as, as, ... me numra té ploté pozitivé mé té médhenj se 1.
Pér ¢do numér té ploté pozitiv n, numri a,; éshté numri i ploté pozitiv mé i vogél qé éshté meé i
madh se a, me vetiné qé pmp(a,y1,a;) > 1 pér ¢do i = 1,2,...,n. Provoni qé ekzistojné numrat e
ploté pozitivé T dhe L té tillé qé

Gpyr = Qp + L

pér ¢do numér té ploté pozitiv n. (Shénim: Me pmp(z,y) shénojmé pjesétuesin mé té madh té

pérbashkét té x dhe y.)

Language: Albanian Koha: 4 oré e 30 minuta.
Secili problem vilen 7 piké.



